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QUESTAO 16
Considere o triangulo representado na malha pontilhada com quadrados de lados iguais a 1 cm.
A area do triangulo, em centimetros quadrados, é:
a2
b) 3
c) 4
d) 5
e) 6
RESOLUCAO
Considerando o sistema de eixos cartesianos da figura, tem-se A(0; 0), B(2; 3) e C(4; 4).
A area S do triangulo ABC é tal que
D|
S= , em que
0 0 1
D=2 3 1|=-4
4 4 1
. -4 )
Assim, S = > cm< = 2cm
Resposta: A
g %
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QUESTAO 17
O lado, a altura e a area de um triangulo equildtero formam, nesta ordem, uma progressao
geométrica. O perimetro do triangulo é:

3V3
a)
2
3V3
b)
c)3V3
d)V3
V3
e)
2
RESOLUCAO
: 2V3 .
Sendo ¢ a medida do lado, h = aalturae S = a area do triangulo
- V3 02\3 3
equilatero, tem-se a P.G.\ ¢; > ; 2 , entao:
2 3
(ﬂf:e. €.\/§@ 2.3 = £V3 o
2 4 4 4
3 3 V3
=4 3 = e ﬁ@ e = = . = \/5
V3 V3 V3
Assim, o perimetro do triangulo 6 3.¢=3.V3
Resposta: C
\

~

/
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QUESTAO 18 _

Na figura abaixo, a reta r é paralela ao segmento AC, sendo E o ponto de intersec¢do de r
com a reta determinada por D e C. Se as éareas dos triangulos ACE e ADC sao 4 e 10,
respectivamente, e a area do quadrilatero ABED é 21, entao a area do triangulo BCE é:

.r

M -
aA-
/’/E\
- \
B.-~ \
\
\

C

a) 6
b) 7
c) 8
d) 9
e) 10

RESOLUCAO

Sendo S,p =4, Sppe = 10 € Spgep = 21 tem-se

r //AT():, entdo S,pc =Sy = 4
Resposta: B

.

%
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QUESTAO 19
O numero de anagramas da palavra VESTIBULANDO, que nao apresentam as cinco vogais
juntas, é:

a) 12
b) (8!)(51)

c) 12! - ()(&)
d) 12! -

e) 12! - (>wn
RESOLUCAO

VESTIBULANDO tem 12 letras distintas e portanto
P,, = 12! anagramas.
As vogais aparecem juntas em Pg . P; = (8!) . (5!) anagramas

EIUAO VSTBLND

Logo, existem 12! — (8!) (5!) anagramas nos quais as vogais nao estao todas juntas.
Resposta: C

QUESTAO 20
Uma sala tem 10 portas. Calcular o nimero de maneiras diferentes pelas quais essa sala pode
ser aberta.

10!
a)—

51
b) 500
c)1
d) 10'
e) 210
RESOLUCAO
Para que a sala de 10 portas seja aberta, deve-se abrir pelo menos uma porta. O
numero de maneiras diferentes de abrir uma tnica porta é C,, ,, de abrir duas portas é
C,0,2; de abrir 3 portas é C,, 5, e assim sucessivamente. Portanto, o total de maneiras é

dado por Cy; +Cyg, +Cig3+ ... + Cg 40 =
= ( 11°)+(120)+(13°)+...+(]g)=
=210 _ (100) =210 _ 1

Resposta: E
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QUESTAO 21

Em uma reunido, ha 12 rapazes, 4 dos quais usam oOculos, e 16 garotas, 6 das quais usam
oculos. De quantos modos possiveis podem ser formados casais para dangar se quem usa
6culos s6 deve formar par com que nao os usa?

a) 192

b) 104

c) 96

d) 88

e) 76

RESOLUCAO
Pelo enunciado temos a seguinte distribuicao:

Rapazes Mocas

Usam

oculos
Nao usam

oculos
Total 12 16

4 6

8 10

O numero de casais em que um usa oculos e outro nao é:
4.10+8.6=40+48=288
Resposta: D

. /
OBJETIVO 5 MATEMATICA — DESAFIO - 22 ANO




QUESTAO 22
Sao escolhidas aleatoriamente trés das células pretas do tabuleiro representado na figura ao
lado. Qual a probabilidade de as trés posicdes escolhidas nao estarem alinhadas?

<o

o
—
W

~

o
N
oojon

2
NN
0|~

o
0>|—‘
c)-l —_—

RESOLUCAO
Observe o tabuleiro com as células pretas numeradas de 1 a 8:

5 1

4 8

) O nimero de maneiras de escolher 3 das 8 células pretas é

C8’3=(g)=%=56

ll) Das 56 maneiras, existem 6 em que as 3 células estao alinhadas, sao elas:
(11 2[ 3)’ (11 2[ 4)’ (1I 3’ 4)[ (2I 3’ 4)' (51 2[ 7) e (6I 3' 8)
lll) A probabilidade de as 3 posicoes escolhidas nao estarem alinhadas é

56 -6 - 50 _ 25
56 56 28
Resposta: C

%
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QUESTAO 23

Um cubo de 2 cm de aresta tem duas faces adjacentes pintadas de cinza e as demais sao
pintadas de branco. O seu interior também € branco. Esse cubo €, entao, dividido em 8
cubinhos de 1 cm de aresta, como mostra a figura abaixo. Se um desses cubinhos for
escolhido ao acaso e lancado sobre uma mesa, a probabilidade de que a face voltada para
cima esteja pintada de cinza é:

a)1/3
b) 1/2
c)1/12
d) 1/4
e)1/6

RESOLUCAO

Observe que, dos 8 cubinhos, tem-se:
a) 2 do tipo I, com 2 faces cinza e 4 brancas;
b) 4 do tipo Il, com 1 face cinza e 5 brancas e
c) 2 do tipo lll, com as 6 faces brancas.
Para obter uma face cinza, pode-se sortear um cubo do tipo | e obter face cinza ao
lanca-lo, ou sortear um cubo do tipo Il e obter face cinza ao lanca-lo. Assim, a
probabilidade pedida é
2 2 .4 1 _1 .1 2 1
8 6 8 6 ~ 12 12 - 12 - 6

Resposta: E

.

%
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QUESTAO 24

Uma urna contém todas as cartelas, do tipo da figura |, totalmente preenchidas com os
algarismos 1, 2, 3 e 4, de forma que cada linha (horizontal) contempla todos os quatro
algarismos.

Figura | Figura Il

1 3

1

A probabilidade de se retirar dessa urna, aleatoriamente, uma cartela contemplando a
configuracao da figura Il, com a exigéncia adicional de que cada coluna (vertical) e cada um
dos subquadrados destacados contenham todos os algarismos (1, 2, 3 e 4) é:

1

) 54T 4141

by — 1
) 16.4! 41 41

1

o Tgararal

1

d 20.41 41 41

1

©) Frararal

RESOLUCAO

Para cada uma das linhas da figura | existem P, possibilidades. Para as quatro linhas
existem P, . P, . P, . P, possibilidades. Observe que nesse total ndo se respeitou
qualquer condicao de coluna ou subquadrados.

Respeitando as condicoes das colunas e dos subquadrados contemplarem os quatro
algarismos, o quadrado da figura Il pode ser preenchido de P, formas diferentes, pois
com os numeros dados todos os algarismos apresentados na figura abaixo estao
fixados.:

Desta forma, a probabilidade é

1432
3214 P, 21 1
3| 1Y PP.P.P,  alaratal 1241414
1] |3
Resposta: A

\_ /
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QUESTAO 25
O preco de um objeto, em reais, é escolhido, aleatoriamente, entre os elementos do
conjunto

{13,00; 13,01; 13,02; 13,03; ...; 43,99}.

A probabilidade de que o preco de tal objeto seja x reais e x centavos é:
a) 0,6%

b) 1%
c)1,6%
d)3,2%
e) 31%

RESOLUCAO

) No conjunto de precos {13,00; 13,01; 13,02; ...; 43,99}, existem 4399 - 1299 = 3100
elementos.

Il) Os precos do tipo x reais e x centavos formam o conjunto {13,13; 14,14; 15,15; ...;
43,43}, num total de 43 - 12 = 31 elementos.

Ill) A probabilidade pedida é 3%}6 = '1'(1)'0' = 1%

Resposta: B

%
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QUESTAO 26

Dois jovens partiram, do acampamento em que estavam, em direcao a Cachoeira Grande € a
Cachoeira Pequena, localizadas na regiao, seguindo a trilha indicada neste esquema:

Cachoeira Grande

Cachoeira Pequena

Acampamento

Em cada bifurcacdo encontrada na trilha, eles escolhiam, com igual probabilidade, qualquer
um dos caminhos e seguiam adiante. Entao, é correto afirmar que a probabilidade de eles
chegarem a Cachoeira Pequena é

“E

e o
4>|co oo||\>

e
ofor

(©)]

e)T

RESOLUCAO
Observando os caminhos no esquema a seguir, tem-se:

Cachoeira Grande

Cachoeira Pequena

Acampamento

Para chegar a Cachoeira Pequena existem dois caminhos possiveis:

\_ /
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I) Na 12 bifurcacao, seguir o caminho A, cuja probabilidade é %

) Na 12 bifurcacao, seguir o caminho B e, na 22 bifurcacao, seguir o caminho C, cuja

- .1 1 1
probabilidade é R
: o cao 2 1 1 _ 3
Assim, a probabilidade pedida é > + il y
Resposta: C
QUESTAO 27

Considere a matriz

>

Il
O O O O X
o O o X —
- O X - O
o X = O O
X 00 O O O

e seja f : R — R definida por f(x) = detA. Entéao f(-1) é:

a)—-3
b) 3
c)-9
d) 7
e -7
RESOLUCAO
x 1 0 0 O
0 x 1 0 O
) fix)=detA=| 0 0 x 1 O =
0 0 0 x 8
0 0 1 0 x
xi1 00
=X.(—1)1+1. 8 6( ;I( g =
01 0 x
X 1 0
=x.1.x.-1N"*17. |0 x 8 |=x.1.x.1.(x3+8)=x2.(x3+8)
1 0 X
M fx)=x2.03+8)=Ff-1)=(-12.[(-13+8]1=1.(-1+8)=7
Resposta: D

%
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QUESTAO 28
Sejam A, B, C matrizes reais 3x3, satisfazendo as seguintes relacoes: A.B=CeB=2.A.
Se o determinante de C é 32, o valor do mdédulo do determinante de A é:

RESOLUCAO

Se A, B e C sao matrizes quadradas de ordem 3 com det C = 32, entao:

) B=2.A=detB=det(2.A)=23.detA=8.detA

) AAB=C=det(A.B)=detC=detA.detB=32=
=detA.8.detA=32= (detA)2=4=
:detA==2=|detA|=2

Resposta: A

QUESTAO 29

Uma pessoa quer distribuir, entre seus amigos, um determinado numero de convites. Se der
2 convites a cada amigo, sobrarao 25 convites; entretanto, se pretender dar 3 convites a cada
amigo, faltardao 15 convites. Caso essa pessoa pretenda dar 4 convites a cada amigo, ela
precisara ter mais:

a) 45 convites.

b) 55 convites.

c) 40 convites.

d) 80 convites.

e) 70 convites.

RESOLUCAO
Sendo a o numero de amigos e C o numero de convites, nas condi¢cées propostas, tem-
se:

{C=2a+25 {C=2a+25
C=3a-15 < |3a-15=2a+25 <

{C=2a+25 {C=105
< la=40 < la=40

Se a pessoa pretende dar quatro convites a cada amigo, necessitara de 4 . 40 = 160
convites e, portanto, precisara ter mais 160 — 105 = 55 convites.
Resposta: B

\_ /
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QUESTAO 30

X—y=2

Considere o sistema de equacoes {cx fy=

3, €mque ¢ € uma constante real. Para que a
solucao do sistema seja um par ordenado no interior do primeiro quadrante (x > 0, y > 0) do

sistema de eixos cartesianos ortogonais com origem (0; 0), € necessario e suficiente que
a)c=-—1

b) c < -1

c)c<—-Touc>3/2

d)3/2<c

e)-1<c<3/2

RESOLUCAO

X-y=2 XxX-y=2 x= c-5|-1

{cx+y=3 < (c+1)x=5© 3-2¢

c+1

1) Se x = 21 >0,entaoc+1>0<=c>-1

2) Sey= Py >0,entao 3-2c >0, poisc>-1
Logo, ¢ < %

De (1) e (2), concluimos que -1 < ¢ < —?2’—

Resposta: E

.
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